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Φφλλο Εργαςίασ 
Συμπλήρωςη τετραγώνου για την y = αx2+βx+γ 

 
               Όνομα _______________________   Επώνυμο _______________________ 

 
Διεφθυνςη δυναμικοφ φφλλου εργαςίασ:    http://evripides.mysch.gr/math/senario2  

Δραςτηριότητα 1 
Σζρνοντασ τθν κόκκινθ κορυφι περιςτρζψτε το ορκογϊνιο (2 φορζσ) ϊςτε να δθμιουργθκεί 

τετράγωνο πλευράσ. Ποιο είναι το εμβαδόν του αρχικοφ ορκογωνίου ωσ αλγεβρικι ζκφραςθ των 

x, b; Ποιο είναι το νζο εμβαδόν του τετραγϊνου; Να ςυγκρίνετε τισ παραπάνω εκφράςεισ. Τι 

ςυμπεράςματα βγάηετε; 

Δραςτηριότητα 2 
Μια γνωςτι τεχνικι για τθν επίλυςθ δευτεροβάκμιων εξιςϊςεων είναι θ ςυμπλιρωςθ 

τετραγϊνου. Με αυτι τθν μζκοδο προςπακοφμε να μεταςχθματίςουμε τθν εξίςωςθ 
2y ax x    ςτθν μορφι 2( )y x h k   . Για παράδειγμα ζχουμε 

2 2 2 22 4 2 1 4 2 1 1 3 ( 1) 3y x x x x x x x                  

Στο δυναμικό φφλλο εργαςίασ ακολουκιςτε τα εξισ βιματα: 

1. Σχθματίςτε τθ ςυνάρτθςθ 2 2 4y x x    κζτοντασ κατάλλθλεσ τιμζσ ςτα h, k  

2. Ποιεσ είναι οι τιμζσ των α,β,γ και ποιεσ οι τιμζσ των h, k ςτισ οποίεσ καταλιξατε; 

α  =    β  =    γ   =     h  =    k   =    

 

3. Ποια είναι θ κζςθ τθσ ςυνάρτθςθσ ςε ςχζςθ με τθν 𝑦 = 𝑥2; 

 

 

 

 

4. Ποια είναι θ ελάχιςτθ τιμι τθσ ςυνάρτθςθσ και για ποια τιμι του x επιτυγχάνεται; 

 

 

 

 

5. Πωσ μετατοπίηεται θ κορυφι τθσ παραβολισ ςε ςχζςθ με τισ τιμζσ των h, k; 
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Δραςτηριότητα 3 
Μεταβείτε ςτον ςφνδεςμο  http://evripides.mysch.gr/math/senario2/animation.html για να 

παρακολουκιςτε τθν οπτικοποίθςθ τθσ ςυμπλιρωςθσ τετραγϊνου. Συηθτιςτε με τουσ 

ςυμμακθτζσ ςασ τισ ςασ ζκανε εντφπωςθ. Να καταγράψετε ςτο τετράδιό ςασ κάκε βιμα τθσ 

απόδειξθσ διατυπϊνοντασ τον αλγεβρικό μεταςχθματιςμό και τθν γεωμετρικι ερμθνεία του. 

Στθν ςυνζχεια επιςτρζψτε ςτθν αρχικι ιςτοςελίδα του δυναμικοφ φφλλου εργαςίασ.  

Δραςτηριότητα 4 

Όπωσ είδατε θ ςυνάρτθςθ  2y = αx βx + γ  , με τθν τεχνικι τθσ ςυμπλιρωςθσ τετραγϊνου 

μπορεί να ζρκει ςτθν μορφι 
2

β
y=α x + 

2α 4α

 
 

 
, όπου Δ είναι θ διακρίνουςα 2 4      

Στο δυναμικό φφλλο εργαςίασ τθσ δραςτθριότθτασ ακολουκιςτε τα εξισ βιματα: 

1. Μετακινιςτε τουσ δρομείσ ςτισ κατάλλθλεσ κζςεισ ζτςι ϊςτε α = 1,  β = –4, γ = 5 

2. Να βρείτε τθν κορυφι τθσ παραβολισ, τθν ελάχιςτθ τιμι τθσ και τον άξονα ςυμμετρίασ 

τθσ. Περιγράψτε πωσ πρζπει να μετακινθκεί θ παραβολι ϊςτε θ κορυφι τθσ να γίνει πάλι 

θ αρχι των αξόνων και να ςυμπζςει πάνω ςτθν y = x2 .  

 

 

 

 

 

 

 

 

3. Ποιεσ τιμζσ πρζπει να πάρουν οι παράμετροι α, β, γ ζτςι ϊςτε θ παραβολι να ζχει κορυφι 

το ςθμείο Κ( 1, 1 );      

α  =    β  =    γ   =    

 

4. Με ποιεσ κινιςεισ κα  μετατοπίςουμε τθ γραφικι παράςταςθ τθσ  y=αx2 , ϊςτε  να βρεκεί 

ςτθ κζςθ τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ 2y = αx βx + γ ;   
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